Geometria analitica ealgebralineare
Prova scritta — 5 settembre 2013

Nome e cognome tncoha

Scrivere nome e cognome _in testa ad ogni foglims@gnare questo foglid.a durata della prova e tre ore; & consentito &esal banco un solo
foglio di appunti personali.

1. Nello spazio vettorialeM,3(R ), delle matrici a due righe e tre colonne con elemesli, si consideri il
sottoinsiem&V formato da quelle matrici il cui prodotto per iltire[1,1,1]" €0

1
w=:80M (R)|B|1[=0¢.
2,3
1
Dimostrare ch&V é un sottospazio vettoriale M 5(R) e trovarne la dimensione e una base. (5 punti)
X+y-2z=/
2. Determinare i valori del paramef@er i quali risulta compatibile il sistema lineare x+y-22=1

2X+2y+ (A +1)z= 2,

Per i valori diA per cui il sistema ammette soluzioni, usare ilodetdi Gauss per trovarle. (5 pint
1 1 0 0 0

3. SiaT :R® = R? 'unica applicazione lineare per la quale si har|ol=| 21 Tl 11=| 1| 7| ol=| 3 -
0 2 0 4 1 0

a) Determinare delle basi e le dimensioni dei sottosmaT, KerT.
b) Motivare le risposte alle seguenti domande:
I. La matrice associataTg rispetto alla base canonica, € una matrice inukr#ib
Il. E’vero che si haR®=ImT OKerT ?
(punti3 +1+2)

X—2y+4z=0
y+2z=0

4. Scrivere un’equazione cartesiana del piano cparallelo alla retta{ e contiene la retta di equazioni

parametrichex =1+ 2t,y = 4t,z=t, pertdR .
(4 punti)
5. Determinare la distanza tra i pianj di equazione x-2z=3, o', di equazione X_ ;=0 . Scrivere
2
un’equazione della superficie sferica che pass&(@0) ed & tangente ad entrambi i piani.
(3 + 3 punti)

6. Nel piano euclideo, € data I'ellisEeche ha come fuochi i punti= (0, 6) eB = (8, 0) e passa pe® = (0,0).Usando
le proprieta elementari delle ellissi, trovare eefiquazioni cartesiane dei suoi assi di simmetiia lenghezze dei
semiassi (distanze dei vertici dal centiddn € richiesta un’equazione cartesiana di E.

(4 punti)



